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CLASA a XII-a

Problema 1. Pentru n € N* consideram functia f, : [0,n] — R data de
fu(z) = arctg ([z]), unde [z] reprezinta partea intreaga a numarului real .
Sa se arate ca f, este integrabila si sa se determine
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Problema 2. Fie f : [0, 1] — R o functie derivabila, cu derivata continua
si fie
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Sa se arate ca girul (8,41 — Sp)nen+ €ste convergent catre / f(z)dx.
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Problema 3. Fie (A, +,) un inel cu proprietatea: oricare ar fi z € A,
r+2®+ 2% =2 + 25 + 25

a) Sa se arate ca daca n > 2 este un numar natural, x € A i 2" = 0,
atunci x = 0.

b) S& se arate cd z* = x, oricare ar fi x € A.

Problema 4. Fie (G,-) un grup care nu are elemente de ordin 4 si
f G — G un morfism de grupuri care are proprietatea f(z) € {z,x7'},
oricare ar fi x € G. Sa se arate ca f(z) = x oricare ar fi x € G, sau
f(z) = 2! oricare ar iz € G.

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



