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CLASA a X–a

Problema 1. Să se rezolve ı̂n mulţimea numerelor complexe ecuaţia

|z − |z + 1|| = |z + |z − 1||.
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Problema 2. Să se rezolve ı̂n mulţimea numerelor reale ecuaţia
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Problema 3. Fie numerele naturale nenule p şi n, unde p ≥ 2, şi fie
numărul real a astfel ı̂ncât 1 ≤ a < a + n ≤ p. Să se arate că mulţimea{

[log2 x] + [log3 x] + · · ·+ [logp x] | x ∈ R, a ≤ x ≤ a + n
}

are exact n + 1 elemente.

Notă: [logk x] reprezintă partea ı̂ntreagă a numărului logk x.

Problema 4. Să se determine funcţiile f : Q→ Q cu proprietatea că

f(x + 3f(y)) = f(x) + f(y) + 2y, pentru oricex, y ∈ Q.

Timp de lucru 4 ore.
Fiecare problemă este notată cu 7 puncte.


