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CLASA a XI-a

Problema 1. a) Aratati ca pentru z,y € R expresia {z + y} — {y}
poate lua doar valorile {z} sau {z} — 1.

b) Fie @ un numar irational. Pentru fiecare n € N* notam a,, = {na} si
definim girul (xy,)n>1 prin

xn = (a2 —a1)(ag — ag) -+ (apt1 — apn).

Aratati ca girul este convergent si determinati limita sa.
Nota. {x} reprezinta partea fractionara a numarului real .

Problema 2. Se considera matricele A € M, ,(C), B € M, ,,,(C) unde
n < m. Se stie ci rangAB = n si (AB)? = AB.

a) Aritati cd (BA)? = (BA)2.

b) Determinati BA.

Problema 3. Fie A,B € Mj3(C) doua matrice nenule, astfel incat
AB + BA = O3 si det(A + B) = 0. Aratati ca tr(A) = tr(B) = 0.

Problema 4. Determinati functiile f : [0, 1] — R care verifica relatia

lz —yI* < |f(2) = FW)] < |z —yl,

pentru orice z,y € [0,1].

Timp de lucru 8 ore. Se acordad in plus 30 de minute pentru intrebari.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



