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CLASA a X-a

Problema 1. Fie a, b, c numere reale strict pozitive. Aratati cd ecuatia

are cel mult o solutie.

Problema 2. a) Aratati ca, dacad z1, 29, 23, 24 sunt numere complexe
distincte, cu modulele egale si cu suma nula, atunci patrulaterul cu varfurile
de afixe z1, 29, 23, 24 este dreptunghi.

b) Aratati ca, daca numerele reale x,y, z,t indeplinesc relatiile

sinx +siny +sinz +sint =0 si cosx 4 cosy + cos z + cost = 0
atunci, pentru orice numar intreg n,

sin(2n + 1)z + sin(2n + 1)y + sin(2n + 1)z +sin(2n 4+ 1)t = 0.

Problema 3. Fie a,b doua numere complexe. Aratati ca urmatoarele
afirmatii sunt echivalente:

A1) Modulele radicinilor complexe ale ecuatiei 22 — az + b = 0 sunt
respectiv egale cu modulele radacinilor ecuatiei 2 — bx + a = 0.

Ag) a® =1 sau b = a.

Problema 4. a) Aratati ca, daca a,b > 1 sunt numere reale distincte,
atunci

loga (loga b) > logb(loga b)

b) Aratati ca, dacan € N, n > 2sia; > ag > ... > a, > 1 sunt numere
reale, atunci

log,, (log,, az)+log,, (log,, a3)+...+log, . (log,  a,)+log, (log, ai) > 0.

Timp de lucru 8 ore. Se acordad in plus 30 de minute pentru intrebari.
Fiecare problema este notata cu 7 puncte.



